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T
potnt angulenz d’ouverture . La transformation 3'= 3%, avec s = + 1y,
ramene l'ouverture & = et, si C satisfait & (¢), le contour transformé C/

o e .. ho . ..
satisfart & une condition analogue {en remplacant / par = dans le voisi-
- - ™

nage de O)~ I’équation (1) conserve la méme forme dans le plan 5/, avec un
p(‘)le. en O, pour les coefficients, d’un ordre permettant la résolution des
divers problémes aux limites par la méthode du n° 1. Nous ne supposons
pas lexistence de la courbure de C. :

On passe aisément de 1 au cas de plusieurs points anguleux.

Ajoutons enfin que la premiére méthode (par les fonctions de Green)
peut s'appliquer a €', a la condition de prendre, pour former la fonction
auxiliaire, certaines précautions dans le détail desquelles je ne puis entrer.

THEORIE DES FONCTIONS. — Sur un probléeme de M. P. Montel.
Note de M. M. Laveexmierr, présentée par M. Goursal.

1. Soit
(1) J1(5)y [2(3) oo fau(3),

une suite de fonclions analytiques, holomorphes & U'intérieur du cercle
| 7] <1 et convergente en chaque point de ce cercle. ’aprés les résultats
connus de MM. Osgood et Montel, I'ensemble E des points irréguliers de
la suite (1) est un continu qui contient au moins un point de la circon-
férence |z |=1. Voici le probléme posé par' M. P.. Montel :

Trouser les conditions nécessaires et suffisantes pour qu'un continu 1 puisse
étre considéré comume Uensemble des points irrégulicrs de la suite (1).

Posons la définition suivante : »

Définition . — Nous disons que ’ensemble fermé et borné E est un
ensemble M, si quel que soil 'ensemble E, fermé et contenu dans E il existe
toujours une portion de E,, soit I,, telle que 1° E, est la frontiére d'un
domaine connexe D qui contient le point 2. 2° chaque point de Eappartient
ou bien a I, ou bien au domaine D).

Alors la condition cherchée est que le continu F (contenant an moins un
point de la circonférence | 5| = 1) sott un ensemble M.

2. OQn trouve la méme proposition si I'on considére, au lieu des suites de
fonctions analytiques, des suites de fonctions harmonicues
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réguliéres dans le cercle | 5| <1, 5 =2+ fy. Dailleurs, on peut trouver,
dans ce cas, les propriétés caractéristiques de la fonction limite

Sz, y)= li;n P.(z, ¥).

Définition 1I. — Soit I un continu situé¢ dans le cercle [z[< 1. Désignons
par ’

(3) D,, D,

2 ey

DIU

tous les domaines contigus & E, c’est-a-dire lous les domaines con-
nexes possibles tels que le domaine D, (n==1, 2, 3,...), contenu dans le
cercle | z| <1, ne contient aucun point de E et chaque pointdela fron ticre 1€,

de D, appaltlenL ou bien a4 E, ol bien a la cn‘conference] . Nous
disons que la suite partielle
(4) Dnn Dn,y S Dnu

est une suite partielle principale si, quel que soit I'ensemble fermé E, con-
tenu dans E, il existe toujours une portion E, de E, telle que chaque
domaine D, dont la frontiére appartient 4 If,, est un domaine de la suite (4).

Cela posé on peut démontrer le théoréme :

TritorEME. — Pour qu'une fonction /(w y) définie dans le cercle || <1
soit la limite de la suite (2), il est nécessaire et suffisant qu'tl exisie un con-
tnu I8 jourssant des pr oprle[es sutvantes :

1° K est contenu dans le cercle | =<1 et contient au moins un point d(’ la
circonférence

2° E est un cnscmble M.

30 flx, y)=0o(z, y) en chaque point de E, o(x, y) étant une Jonction
de clczsse t au sens de M. Baire.

S, y)=Q.(=, y)dansD,, Q,(z, y) étant une fonction harmonique,
rég ulze/e dans D, et D, un domaine quelconque contzgu aB(n=1x,2,3,..,).
5° Ou bien chaque suite partielle D, (k=r1, 2, 3, ) est une suite partielle
principale, ou bien il existe une suite partielle pnnczpale o (k=1,2,3,...)
telle que chaque fonction Q, (2, y) (k=r1,2,3,...)est /)zpn déterminée par
les valeurs de o (x, y) surla frontiére 1Y, (l( D,

Mais la question beaucoup plns ntér cssante que]les sont les conditions
nécessaires et suffisantes pour quune fonction f(z) puisse éire consu]eru
comme la limite de la suite (1), et reste en ticre 7




